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考生注意：所有答案必须写在答题纸（卷）上，写在本试题上一律不给分。 

⼀：计算题(每⼩题10分，共90分)


1、 .


2、 .


3、计算 的值，其中L是椭圆 在第⼀象限的部分. 


4、令 求 的值. 


5、计算  


6、计算  


7、令  求 的值.


8、当 时，计算 的值. 


9、令  求 


lim
n→∞
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)x, x ∈ (−∞,0) ∪ (1, + ∞) . f ′￼(x) .
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⼆：证明题(每⼩题10分，共40分)

 


1、设 ,证明 .


 2、设 证明对于任意⾃然数n，⽅程 在

          内有且只有⼀个根 . 进⼀步的证明 存在且为 .


 3、设f(x)是定义在实数集 上的连续函数，且 存在. 若对于 成⽴：


                             


      试证明：f(x)是定义在实数集 上是可微函数.


4、设f(x)是定义在实数区间[a,b]上的⼆阶可导函数，且计算  试证明：


                              .


三、分析题(每⼩题10分，共20分)


1、记  分析参数k在哪个区间内可以使得函数列 在 上
⼀致收敛. 


2、计算 的值，其中曲⾯S是球⾯


       ，且曲⾯的积分为指向球⾯外侧. 


lim
n→∞

an = a lim
n→∞

a1 + 2a2 + 3a3 + ⋯ + n an

1 + 2 + 3 + ⋯ + n
= a

fn(x) = cos x + cos2 x + ⋯ + cosn x . fn(x) = 1
[0,

π
3

) xn lim
n→∞

xn
π
3

ℝ f ′￼(0) ∀y ∈ ℝ

f (x + y) =
f (x) + f (y)

1 − f (x)f (y)
,

ℝ

f ′￼′￼(x) ≥ 0.

f (
a + b

2
) ≤

1
b − a ∫

b

a
f (x)d x

fn(x) = x nke−nx, x ∈ [0,∞) . fn(x) [0,∞)

∬S
x2d yd z + y2d zd x + z2d x d y

(x − a)2 + (y − b)2 + (z − c)2 = R2


